
Exeuplo : Am = m

옳,live m?= + r ㅣm-> + rx

KM 0 anM> m?M>
m >i

=-MM) m2
, o

posso prendere m = [M] + 1

allora attengo am > M +m > mm

DEF Una successione [am) ha limite-r (oppure tende
_

a - A appure diverge negativamente) e di scrive

lie am = -- Jam-dM-> + rx

·Mo JGEN t .
c. ans-M fm

↳
* Mx o Pm = (m

, an)=
M

:= [(x, y)E IR: Y < -M3 defitivam
_

·DEF : [9m3 ni dice REGOLARE De ammette limite (può essere
ー

convergente o divergente). Si dice invece IRREGOLARE
_

Ae non ammette limite

m->nEn: am = m2 é regolare am- > + r flimits infinito)〜

bn = 1 è regolade om M-> n (finito)→ 0
m

^

cm = (1) e irregolare
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LGEBRA dei Limiti

lim am eim bm lin (am + bm)
m-> tro M->+N

aER beIR a+b
tx- A -xA ∞
fozma

、≥ t∞ - x t ∞
indeterminata

- ∞ ~ A ∞

* PRODOTTO eim (9m-bm)lim breine am
_ M--> nm->>x m->N

a a-bb

non posso dire ± ∞[ oax 0nulla per azo 5 10. N as o ± ∞forma π∞
indeterminata

士 ∞ t ∞∞

士∞ - ∞∞

* QUOZLENTE lime line bram line (am)beeevam.
_

m-- N m-->x

@ bE O 쁨
@ ±=

⑧

# N
b>O ±∞

⇌ {、

bao X ∞

bm definit. positiva
aso

± ∞

a
ㆁ { bmdefin. negative∞

㉑ altriment
_

_

lim bmeineam* POTENZE eine Jamー in-> x M->> A

Q > O bb

O ≤ Us I t N ㅇ

O ? a < 1 _ * + r∞



t ∞ ↓ Oax 1

a> 1 ①∞_

X ∞ t N

t ∞ ㆁbao

、 ↓ot ∞t ∞
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Escupio :

〜

*consideriamo lapuccemioni am = 1 e bu = (
calcolare

,
se pombale,livam

m-- n

am ーと 1 }[m->> xbm ㆁ→

=> line (1)"m non anmette limite
_

m-> N
M->tr izTégolare->toxC2mperché Cm :=m ho
M->> x

m+ ∞→

Esempi :*
m

= [m+)2 Tm-1)2〜

line (m = + x = (A) fora indeterminata
M->> x

<m = m2 1 + 2m-m2+ Cm-1 = 4m

lim xm =
lim 4M = + A diverge positivamente

M-> N m-> x

* Bm
= (m+1)"- (m + 3)

?

limBm = + D-A forcula indeterminata

Bm = m2+ 2m+ 1- m2-6m - 9 = - 4M - 8

lin Br = lin (4m-8) = -A diverge negativamentee
m-> N



Encupi :

~=1 lime In= forma ideterminate
m--> +r

M-->r

am := 1 1
- > 1am == 奇 m

bm m- ->x
ン= m ー ↓N

line &m = lineam-> xx

☆ βm
= 崎 line Bm=

D
formaindeterminatue

Bm = 興二 はー 土

m

limmso Bm = limnx
(
e_

-

赤) = は

Esccpi

*
_Hm2 lim 2m= forma indeterminato

u

m

live Am =line = o

lime Bm=? forme indeterme. (f. i)☆ Bm= mz ∞

Bm = 圭 -㎥= m
m

livemzx Bm = lim m = tr ∞
m-> r

_

M-> to m->>*
TEOREMA Se bm- > b EIR

->aERam e
ー

allora (am +bm)>
s (a + b)

dim : VExo JU1EN t . c . lam-alE vm > Va
,
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↓ Exo 7U
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zEN t.
c. Ibm-blsE fm> re

, 2*
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definisco V : = max [V
,
1; Vez. 3
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1 (am+ bm) - (a+ b) /
*
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=> 1am-a + bm-b)
disuguag.
triang. “

←
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:
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perciò fExO 7VEzM t.c. ((9m+ bm) - (a+b)/ E

cicé(am+bm) jatb) □

TEOREMA : (permanenza delbegno)
ー

M-> x

se am-> ae aso allora 7VEN t. . c. am20 fm > w

-> )K)

dim : &Exo 7REN t .c
. 19m-a/[m (defde)w

a

scelgo 2 = 9
√

- E am-a E言
a-Eam < a+ E
←

λ ·

S
Ʃ

_

per
potes, O

□

M->> x

am- > a e amo FmEM allora a oCOROLLARIO : Se
rn

≤ )2 definitivale.
va bene lo stesso

dim : per assurdo ipotizziamo che a<o~

posso applicare il teorema di permanenza del segno
e dedurre che ano definitivamente y am o

W per ipotes
quindi a o □

m-> x

: ne am-> a
,
amoMEN non ponso concludere

che a so (infatti am=; anzo XmzN ,
ma an0)



RollARio/proprietà del confronta
Se ana e bmb e an,

bm Amei

Allora ab

dim : definiamo la successione Cm : = am-bm e onserviamo

(1) che per ipoteni cm 0 ↓mEN

inoltre per il tonema precedente (algebna dei limiti)
㉑ Cm* (a-b) =: e

Quindi posso dedurre dal corollario precedente che
c >o = a> b 日

TEORERA (dei due carabinieri)
ー

Scano Şam3
,
[bm3

,
3Cm3 tre puccemioni t.

c.Cmbmt
_

Se lius an = lim bm = lER ablora livCm
m- N m- >x

din VExo 7VeENt -
c

. /am-SKE fm>
, 2

VExo JrzEN t-c. Ibmel Um >Va
, 2

pongo Va := max [Va ; 823
1am-elEaml+ Eallora Fm > Ve

1bm-el <E l-EmshtE
_

e - Eambm h + E

=> l-E < Cm < l+ E

=> FExo JUGN : Icn-el/E tm> vs □


